D

N
Estatica comparativa:

aspectos formales

Microeconomia

Douglas Ramirez %




Maximizacion de la Utilidad

Por simplicidad la eleccion es entre dos bienes (x, y), las
utilidades marginales son positivas. Los precios estan
determinados por el mercado. El poder de compra esta dada
por M (su riqueza monetaria). El problema es maximizar su
funcion indice de utilidad sujeta a la restriccion
presupuestaria.

@U(X,y):U ZO;aU(X’y)ZU >0

U(x,y)= > x 5 y

S.a.
M —xp, —yp, =0

El lagrange de la funcidn objetivo es:

L =U(X, y)+/1(|\/| — XPy — ypy)




Del Lagrance a las CNPO

Condiciones Necesarias de Primer Orden

L =U —-4p, =0
L, =U, —4p, =0
L, =M -xp, —yp, =0

El consumidor distribuye sus gastos de modo que la pendiente de

su recta de presupuesto sea igual a la pendiente de alguna curva
de indiferencia




Condiciones de segundo Orden

El determinante del Hessiano Orlado es positivo o
definido negativo para un mdximo lo cual garantiza la
convexidad de la curva de indiferencia o
equivalentemente que la utilidad marginal es
decreciente en la eleccion éptima

0°U , 0°U , 0°U

8xay_ Py ox? Px oy°

>0

=2p,p,
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Si suponemos que se satisface las condiciones de 2do orden

podemos analizar las propiedades de la estatica comparativa
sobre la base de la condicidén de primer orden

U, -Ap, =0
U,-4p, =0
M —xp, —yp, =0

Los valores de solucion son funciones de los pardmetros y tienen
una barra para indicarlo

X =x(p,,p, M)
y=Y(p,.p, M)
Z:ﬂ(px,py,M)
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El efecto de un cambio en el monto del presupuesto del se
determina mediante la diferenciacion total con respecto a M

[ (82
0 — P - py \8|\/| ) 1
EAUNNGA R (R
“oxE axay ||\am
U oW ||( ey )| LP-
__ Py oxoy oy’ ||\oM )

Las segundas derivadas han sido evaluadas en el punto de
equilibrio. Es evidente que el determinante de la matriz de
coeficientes resulta el hessiano orlado, lo cual facilitara la

‘ expresion y evaluacidn de las derivadas de la estadtica
t‘ comparativas.

-
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Por regla de Cramer se tiene:

(ax 1
oM _\ﬁ\
(ay 1
oM _\ﬁ\

Xy

C

XX

C

YX

Por la condicion de segundo Orden el Hessiano Orlado (H) es
positivo al igual que los precios. Pero a falta de mayor informacion

acerca de las magnitudes relativas de P,, P, y
condiciones de afirmar cuales seran los signos

U.., no estamos en
dJe estas dos

. derivadas. Esto significa que a medida que aumenta el ingreso las
‘“compras optimas de x e y pueden aumentar, disminuir o ser nula.




Andlisis Estatico Comparativo 4

El efecto de un cambio en el precio del bien x se obtiene el
conjunto siguiente de ecuaciones

or
_ - L
0 B px _ py 8I2(_X X
— Py Uxx ny ' a— = I
Py
|~ Py ny Uyy_ oy _O_
\ap, /.

De aqui surgen los siguientes resultados
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Por regla de Cramer se tiene:

_ 0 X _p_ _ = _ _ Y
[ax]_i - nyv _X|Pc Uy 7|0 pyz_Y(axj+ ﬂ_pyETl+T2
op, \H\_p 0 U H|[-p, Uy| |H]|l-p, Uy oM A

L y Yy |

_ [ 0 _px X_ _ = _ 7
[Gyj 1 -p, U, 1 o K= > _ A ° —py:_i[ayJ+ﬁpipyET3+T4
op, \H\_p U o H||-p, U,| [H||-p, U, oM H|

y yX _

La primera derivada (dx/93p,) nos dice como un cambio en p, afecta
la compra de x, esto nos da una base para el estudio de la funcion

de demanda del consumidor para el bien x
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En (3x/9p,) hay dos términos componentes de este efecto para el
bien x. El primer termino (T;) incluye la derivada de (3x/dM) que
expresa aparentemente el efecto de un cambio en M sobre la
compra optima de x y donde a su vez x es un factor ponderativo,
sin embargo estamos estudiando el cambio (dx/dp,) en el precio.
Por tanto T, debe ser interpretado como la estimacion del efecto
ingreso de un cambio en el precio.

_ _ Y
) e =T,
op, oM H|

Cuando p, aumente, la declinacion del ingreso real del consumidor
producird un efecto sobre el consumo optimo de x similar al de una
verdadera disminucion en M, por eso el uso del término -(3x/dM).

%
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Cuanto mayor sea el peso relativo del bien x en el presupuesto total
mayor serd este efecto sobre el ingreso, y también la influencia del
factor ponderativo de x sobre T;.

Si expresamos la perdida del ingreso real del consumidor por un
aumento del precio mediante el diferencial de M, entonces tenemos.

dM = —xddp, = x = — M 1 =—x(@j=( X j M
dp, oM oM )\ dp,

Esto nos demuestra que T1 es la medida del efecto de dp, sobre x
a través de M, el efecto ingreso




Andlisis Estatico Comparativo 8

Si ahora compensamos al consumidor por su perdida de ingreso
real, ddndole un incremento de ingreso igual a dM, entonces el
consumidor, por neutralizacion del efecto ingreso, el componente
restante de la derivada (9x/9p,) o T2, este medirad la variacion de
x debida totalmente a la sustitucién del cambio de p,.

_ _ Y
x (@_j 1,4,
op, oM H

La ecuacion muestra que la derivada de la estdtica comparativa de
(dx/9dp,) puede ser descompuesta en un efecto ingreso y un efecto
sustitucion y esto se conoce como ecuacion de Slutsky.
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¢Qué se puede decir del signo de (9x/9p,)?. El Efecto sustitucion
de T, es evidentemente negativo. Porque el Hessiano, los precios
y el costo marginal del ingreso (multiplicador de lagrange A) son
positivos. En cambio el efecto ingreso T, tiene signo
indeterminadado

)=

Si T, fuera negativo reforzaria el efecto de T,; en ese caso, un
aumento del precio del bien x haria disminuir la compra de x.

Si T, fuera positivo pero relativamente pequeio en magnitud sobre el
efecto de T,; en ese caso, disminuye el efecto sustitucion pero la
pendiente de la funcion de demanda continuaria siendo negativa.

_Tp?

W < [L|<T,

)

L
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Si T, fuera positivo y domine en magnitud el efecto de T,. Eso
implicaria x es un rubro importante del presupuesto del
consumidor y constituye asi en un factor importante de
ponderacidn, y por tanto un aumento del precio p, conducird a una
mayor compra de X.

G

\

y

=[T[2[T|

Esta situacion especial se asocia a los llamados bienes inferiores. Ya
que normalmente se espera que el efecto total de (3x/dp,) sea
hegativo.
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Por dltimo examinemos la derivada (3y/dp,)=T5+T,, que tiene
relacion con el efecto cruzado de un cambio en el precio del
bien x sobre el consumo del bieny.

[ 0 — Py X_ - a 1
op, ‘H‘ _p, U 0 ‘H‘_py Uy ‘H‘_py Uy il ‘H‘
"My M Y

El termino T; tiene un parecido notable con T, y es también
interpretable como un efecto ingreso, ndtese que el factor de
ponderacidon es x no y. Al igual que se hizo con T, a partir de la
restriccion presupuestaria se tiene:

j(aﬁl\zl j i (aél\zl Mm
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El término T, es evidentemente una medida del efecto
sustitucion por la derivada cruzada.

v v) A
ﬂ = —Y(ﬁj + pipy =T, +T,
op, oM H

El termino T; tiene un signo indeterminado. Sin embargo, el efecto
sustitucion en este modelo de dos bienes sera seguramente
positivo en nuestro modelo. Esto significa que, al menos que sea
anulado por un efecto ingreso negativo, el aumento en el precio del
bien x aumentarad siempre la compra del bieny.

Por las caracteristicas de nuestro modelo de dos bienes, nuestros
resultados son adecuados o simétricos a un cambio en el precio del

bieny.
%&
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